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Der Lösungsweg mit Begründungen und Nebenrechnungen soll deutlich erkennbar in lo-
gisch und grammatisch einwandfreien Sätzen dargestellt werden. Zur Lösungsgewinnung
herangezogene Aussagen sind zu beweisen, falls sie nicht aus dem Schulunterricht bekannt
sind. Auf eine Beweisangabe kann außerdem verzichtet werden, wenn die Aussage einen
eigenen Namen besitzt und dadurch als allgemein bekannt angesehen werden kann.

Aufgabe 1: (6 Punkte)

Ermittle alle Paare (x, y) reeller Zahlen, die das folgende Gleichungssystem erfüllen:

x+ xy + y = 11 (1)

x2y + xy2 = 30. (2)

Hinweis: Es reicht nicht, lediglich die Lösungen anzugeben, es muss auch bewiesen werden,
dass es keine weiteren Lösungen gibt.

Aufgabe 2: (7 Punkte)

Gegeben sei ein Quadrat ABCD der Seitenlänge a =
∣∣AB∣∣ = 6. Es sei M der Mittelpunkt

von CD und N der Punkt auf BC mit
∣∣BN

∣∣ = 2. Ermittle die Größe des Winkels ∠MAN .

Aufgabe 3: (7 Punkte)

Gegeben sind m Stäbe mit den Längen 1, 2, . . . ,m. Die Spieler Anja und Bernd entfernen
abwechselnd je einen der Stäbe, wobei Anja beginnt. Das Spiel endet, wenn nur noch drei
Stäbe übrig bleiben. Lässt sich aus diesen drei Stäben ein (nicht entartetes) Dreieck bilden,
so hat Anja gewonnen, andernfalls Bernd.

a) Wer kann den Sieg erzwingen, wenn m = 2n eine gerade Zahl ist.

b) Wer kann den Sieg erzwingen, wenn m = 7 ist?


